

نکته: در شکل زیر همواره داریم:     1
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از طرفی اگر  را به  وصل کنیم:


با توجه به نکتۀ فوق داریم:

‌

نکته: به چهارضلعی  محاطی می‌گوییم، هرگاه همۀ رأس‌های آن روی محیط دایره واقع باشد، هم‌چنین به این دایره، دایرۀ محیطی می‌گوییم. در هر   2

چهارضلعی محاطی، زاویه‌های مقابل به یکدیگر، مکمل‌اند:

B

C

D

A

‌  محاطی

‌  محاطی    


حل دوم: با استفاده از نکتۀ فوق داریم:

‌

  3

اگر اندازۀ هر کمان  را برابر  در نظر بگیریم خواهیم داشت:   4
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 زاویۀ داخلی دایره: 


 زاویۀ داخلی دایره: 


 زاویۀ داخلی دایره: 











نکته: اگر دایره‌ای به شعاع  و مرکز  دایرۀ محاطی چهارضلعی  باشد، همواره داریم:   5
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می‌دانیم که کمان مقابل با زاویۀ مرکزی با هم برابرند بنابراین:   6


و چون  زاویۀ محاطی است داریم:


از آنجایی که  زاویۀ خارجی است پس داریم:


و چون  پس مثلث  مثلث متساوی‌الساقین است بنابراین:


و چون  زاویۀ محاطی است.
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  ظلی
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‌  مثلث قائم‌الزاویه است!   

‌  طبق 

  8
ابتدا به این نکته توجه کنید که اگر دو سکۀ هم‌اندازه داشته باشیم و یکی دور دیگری غلت بزند، و به سر جای خود برگردد، دو دور چرخیده


است. )می‌توانید با دو سکه امتحان کنید.(

‌حالا در شکل مقابل سکۀ رنگی  دور هر دایره می‌چرخد یعنی یک دور، دور خودش می‌زند! و سه سکه را با سه دور چرخش دور

می‌زند، یعنی  چرخیده است!
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  را به  وصل کنید تا زاویۀ  را ببینید! 9

  و  بگذرد )خوب این دایره را رسم می‌کنیم( چون  وتر هر دو مثلث چون  پس این چهارضلعی محاطی است، یعنی می‌توان دایره‌ای رسم کرد که از نقاط  ،  ، 

است، پس قطر دایره است! در ضمن مثلث  متساوی‌الساقین قائم‌الزاویه است، یعنی زاویه‌های تند آن  هستند:
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‌  یک زاویۀ محاطی است!

‌
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+ =Â D̂ ۱۸۰∘ABCDBC

DBC۴۵∘

D C =Â
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نکته: در هر چهارضلعی محیطی داریم:   11
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، مرکز دایره به رأس  وصل شده است پس   ، هم‌چنین برای رئوس  و  و  نیز این رابطه برقرار است . داریم: اثبات: چون از 

‌


از  به  وصل می‌کنیم. چون  قطر می‌باشد. پس  قائمه است یعنی     12
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چون  یک زاویۀ محاطی است پس داریم:    13


نکته: قطر عمود بر وتر، کمان نظیر آن را نصف می‌کند بنابراین:


  زاویۀ مرکزی می‌باشد پس  برابر  درجه می‌باشد:    14
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 کمان روبه‌روی زاویه محاطی است.
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Â
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۲
B̂

۲

: = − −DOC
Δ
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از  به  وصل می‌کنیم :  متساوی‌الساقین

 متساوی‌الساقین


: ‌راه حل 


  زاویۀ محاطی است: 15

‌


  زاویۀ داخلی دایره است:

‌


 زاویۀ خارجی دایره است:

‌


  زاویۀ داخلی دایره: 16

‌


 زاویۀ خارجی:

‌


 زاویۀ محاطی:

‌

  17

  زاویۀ مرکزی

  18


در شکل مقابل، به شرط مماس بودن  بر دایره داریم:

‌
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Ô ۷۵∘
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۲

⇒ G H = = = = = ۷۷٫۵N̂
+HG

⌢
EF
⌢

۲
۳۶۰ − −EH

⌢
FG
⌢

۲
۳۶۰ − ۱۳۰ − ۷۵

۲
۱۵۵

۲

D̂

= ⇒ = ۳۲ × ۲ =D̂ ۳۲∘
BC
⌢

۶۴∘

ĝ
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: ‌راه 

  19

‌  زاویۀ ظلی

‌در نقطۀ  مماس  را رسم می‌کنیم:   20
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  زاویۀ داخلی  


ولی در دایرۀ بزرگ:  پس:
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ابتدا زاویۀ  را حساب می‌کنیم. با توجه به اینکه  و  زاویه خارجی و  زاویه محاطی است داریم:‌

 ‌

‌  

 ‌


‌چون  محاطی است،  پس:

‌


‌و چون  هم محاطی است، پس: 

‌
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‌دایرۀ محیطی را رسم می‌کنیم و اندازۀ کمان‌ها را برحسب  می‌نویسیم:   22
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در نقطۀ  مماس رسم می کنیم.
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پس چهارضلعی ذوزنقه است. )دو ضلع دیگر واضح است موازی نیستند.(

  24

. زاویۀ مقابل به رأس هم  است، یعنی  ، و  زاویۀ محاطی است و  پس   می‌دانیم  زاویۀ مرکزی است  و 

 و  و  در دایرۀ زیری هر دو محاطی و مقابل به کمان  هستند. پس با هم مساویند، یعنی 
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