
استاد: مسعود نژادمبشر

نام آزمون: مساحت و حجم منشور

@mobashermath :حلی 9 دوره اولاینستا و تلگرام

( - از دوران یک مثلث قائم الزاویه حول وتر آن چه شکلی پدید می آید؟ (نمونه دولتی و تیزهوشان – استان ایلام  - 1

دو مخروط با قاعده ي مشترك یک مخروط 

یک مخروط و یک هرم یک کره و یک مخروط با شعاع مشترك
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مکعبی به قطر  را درون استوانه اي محاط کرده ایم. حجم استوانه کدام است؟ - 212
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حجم حاصل از دوران ذوزنقۀ مقابل، حول ضلع  چند سانتی متر مکعب است؟ - 3DC
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( - چند جمله از جمله هاي زیر نادرست است؟    (نمونه دولتی – استان هاي البرز و قزوین  - 4

- حجم کره اي به شعاع  برابر است با 
- از دوران مثلث قائم الزاویه حول وتر، یک مخروط به وجود می آید.

- چهاروجهی منتظم داراي  یال است.

- مساحت جانبی استوانه اي به شعاع قاعده ي  و ارتفاع    برابر است با  .
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مساحت جانبی و حجم یک منشور با قاعدة مثلث متساوي الاضلاع به ضلع  و ارتفاع  به ترتیب برابر کدام است؟ - 5
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یک نیم دایره را به شکل یک قیف مخروطی شکل در می آوریم (براي این کار، دو شعاع نیم دایره را که در امتداد هم هستند، بر هم منطبق می کنیم). - 6
زاویۀ رأس این مخروط چند درجه است؟

بستگی به شعاع نیم دایره دارد. 456030
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مثلث قائم الزاویه اي با ضلع  و ارتفاع  و مثلث قائم الزاویه ي دیگري به ضلع  و ارتفاع  که داخل آن قرار دارد را حول ضلع  دوران داده ایم. حجم - 7

( - بین دو شکل برابر است با: (نمونه دولتی – استان گیلان 
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ستونی به شکل منشور  پهلو است که هر ضلع قاعده اش  متر و ارتفاع آن  متر است. می خواهیم به بدنۀ این ستون کاشی بچسبانیم، چند متر - 8
مربع کاشی لازم است؟
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اگر شعاع قاعدة استوانه را  برابر کنیم، مساحت جانبی آن چند برابر می شود؟ - 93
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دو استوانه با حجم هاي برابر داریم. اگر شعاع قاعدة استوانه اول  برابر دومی باشد، نسبت ارتفاع استوانۀ اول به دوم چه قدر است؟ - 103
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اگر بخواهیم با مقوا، مکعب مستطیلی به ابعاد  و  و  درست کنیم، چند سانتی متر مربع مقوا نیاز داریم؟ - 11345
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باتوجّه به شکل هاي زیر، اگر ظرف استوانه اي شکل را پر از آب کرده و در دو ظرف دیگر خالی کنیم، دو ظرف پر شده و هیچ آبی در استوانه باقی - 12
نمی ماند. کدام رابطۀ زیر درست است؟ (شعاع ها با هم مساوي و ارتفاع مخروط دو برابر ارتفاع استوانه است.)
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نسبت عدد حجم به مساحت کل مکعبی برابر با  می باشد، مساحت جانبی این مکعب کدام است؟ - 131

2436144216

کدام گزینه صحیح است؟ - 14

اگر شعاع کره اي را دو برابر کنیم حجم آن چهار برابر می شود. چهاروجهی منتظم هرمی است که قاعدة آن مربع است.

حجم استوانه اي که شعاع و ارتفاع آن  باشد، برابر   می باشد. aπaدر هرم منتظم شکل وجه هاي جانبی همیشه مثلث متساوي الاضلاع است.
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فرض کنید مساحت دایرة مقابل برابر  باشد، در این صورت باتوجّه به شکل طول کمان  برابر است با: ( مرکز دایره و زاویه  - 15
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،  و  سانتی متر مقداري آب ریختیم. اگر این ظرف را در دو حالت (یک بار روي سطح مستطیل و بار در یک مکعب مستطیل دربسته به ابعاد  - 16

( - دیگر روي سطح مربع) روي زمین قرار دهیم، نسبت ارتفاع هاي آب در دو حالت کدام است؟  (نمونه دولتی – استان مازندران 
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( - مساحت کل هرم منتظمی که قاعده آن مثلث و طول هر یال آن  سانتی متر است، چند سانتی متر مربع است؟   (نمونه دولتی – استان قم  - 1769695
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A حجم حاصل از دوران قسمت هاشورخورده حول  کدام است؟ - 18BC
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مساحت سطح برش عرضی یک لوله برابر با  می باشد. آب در لوله با سرعت  لیتر بر ثانیه جریان می یابد. سرعتی که در آن آب در لوله - 19

برحسب  جریان می یابد برابر است با:  

250cm
23

cm

s

151٫2612

2

شور
ت و حجم من

ساح
م

حلی 9 دوره اول



9

1200 با قسمتی از دایره اي به شعاع  مخروطی ساخته ایم. شعاع قاعده ي این مخروط برابر است با: - 20

( - (نمونه دولتی – استان هاي اصفهان و کهگیلویه و بویراحمد 
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اگر ابعاد مکعب مستطیلی را  برابر کنیم، قطر، مساحت جانبی، مساحت کل و حجم به ترتیب چند برابر می شوند؟ - 213
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کره اي که حجم آن   است را داخل استوانه محاط می کنیم. حجم استوانه چه قدر است؟ - 2236π
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A
B یک اسفنج مکعب شکل به ضلع  را در راستاي پاره خط  بریده ایم. مساحت کلّ یکی از قسمت هاي بریده شده چقدر است؟ - 235AB
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یک محفظه براي نگهداري مواد شیمیایی مانند شکل زیر طراحی شده است. محفظه داراي ضخامت  می باشد. فرض کنید گنجایش محفظه ي - 24

، به صورت عبارتی گویا برحسب  کدام گزینه است؟  بیرونی برابر با  سانتی متر مکعب باشد. ارتفاع محفظه ي درونی 
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( - حجم قسمت هاشورخورده حول دوران ضلع  سانتی متر برابر است با:                  (نمونه دولتی – استان گلستان  - 2539695
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( - ربع دایره مقابل به شعاع  را حول  دوران می دهیم، حجم شکل حاصل چقدر است؟    (نمونه دولتی و تیزهوشان – استان ایلام  - 26rOB9392
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متوازي الاضلاعی با اندازة اضلاع  و  سانتی متر و مساحت  سانتی متر مربع را حول ضلع بزرگ آن دوران داده ایم. حجم شکل حاصل از دوران، - 27
برابر چند سانتی متر مکعب می باشد؟
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اگر قطر مکعبی  باشد، مساحت جانبی آن چه قدر است؟ - 28
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حجم حاصل از دوران شکل زیر حول  برابر است با:  - 29
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صفحه اي موازي قاعدة مخروط رسم می کنیم که ارتفاع آن را نصف کند، نسبت حجم هرم مخروط بزرگ به حجم هرم کوچک چه قدر است؟ - 30
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مثلث قائم الزاویۀ متساوي الساقین زیر را حول یکی از اضلاع زاویۀ قائمۀ آن دوران می دهیم، حجم شکل حاصل چند سانتی متر مکعب است؟ (اندازة - 31

4وتر   سانتی متر است.) 2
−−

√

64π

3
128π

3
32π

3
16π

3

در کدام گزینۀ زیر، نسبت حجم به مساحت کل بزرگ تر از بقیه است؟ - 32

کره به قطر  استوانه به ارتفاع   و شعاع قاعدة  کره به شعاع  aaaaaمکعب به ضلع 

کره اي در استوانه اي به ارتفاع  سانتی متر محاط شده است. حجم فضاي بین کره و استوانه چند سانتی متر مکعب است؟ - 336
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چه تعداد از عبارت هاي زیر صحیح است؟ - 34

• درجۀ عبارت  نسبت به متغیرهاي  و  برابر  است.

• عبارت  گویا است.

. • اگر  و  آنگاه، 
• اگر ارتفاع مخروطی را دو برابر کنیم، حجم آن نیز دو برابر می شود.
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مقداري آب را در استوانه اي که سر و ته آن بسته است، ریخته ایم. با حرکت دادن این استوانه در جهات مختلف، سطح آب به کدام شکل نمی تواند - 35

( - 9695باشد؟ (به صورت مستقیم و از بالا به سطح آب نگاه کرده ایم.)   (استعدادهاي درخشان 
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براي ساختن مخروط از شکل مقابل دو شعاع را روي هم قرار می دهیم. کدام مخروط زیر حاصل می شود؟  (نمونه دولتی و تیزهوشان – استان - 36

( - خوزستان 
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CA ( - حجم حاصل از دوران ذوزنقه حول ضلع  چقدر می شود؟         (نمونه دولتی و تیزهوشان – استان کرمان  - 37AB9392
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ربع دایره مقابل را حول  دوران می دهیم، اگر وتر  برابر  باشد، حجم شکل حاصل از دوران قسمت رنگی کدام است؟ - 38

( - (نمونه دولتی و تیزهوشان – استان یزد 
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یک هدیه ي تولد به وسیله ي روبان به شکلی که نشان داده ایم گره خورده است. پاپیون، گره ها و انتهاي روبان  سانتی متر است. طول کل روبان - 39

( استفاده شده چقدر است؟ (برحسب سانتی متر)         (المپیاد آفریقاي جوبی – 
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( چند تا جعبه مثل جعبه ي  در جعبه ي  جا می شود؟                           (المپیاد آفریقاي جنوبی –  - 40BA1378
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( کدام شکل زیر منشور مثلث القاعده تشکیل نمی دهد؟                            (المپیاد آفریقاي جنوبی –  - 411380

مکعبی به ضلع  همانطور که در شکل معلوم است داراي سوراخ مربعی شکل به ضلع  در وسط هر وجه می باشد. سه سوراخ در وسط مکعب - 42

( طوري برخورد می کنند که مکعبی در وسط مکعب ایجاد می شود. مساحت کل مکعب به متر مربع برابر است با:          (المپیاد آفریقاي جنوبی – 
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یک شرکت جعبه هاي مکعب شکل می سازد. حجم کل جعبه برابر است با   و ارتفاع هر کدام  است. اگر هزینه ي رنگ کردن براي - 43

( هر سانتی متر مربع  دلار باشد، هزینه ي رنگ آمیزي یک مکعب چند دلار است؟    (المپیاد آفریقاي جنوبی – 
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- مکعب  به رنگ آبی و  مکعب  زرد و  مکعب  سیاه را به هم چسبانده ایم تا یک مکعب بزرگ تشکیل شود. کمترین 44

( تعداد مکعب هاي سیاه را در سطوح بیرونی مکعب چند تاست؟    (المپیاد آفریقاي جنوبی – 
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جمع طول لبه هاي یک مکعب مستطیل  است. اگر طول اضلاع اعداد صحیح و مساحت قاعده  باشد، به این ترتیب حجم هاي ممکن - 45

( براي مکعب مستطیل کدام است؟                    (المپیاد ریاضی آفریقاي جنوبی – 

 و  و  و  و 
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می خواهیم از قطعه کاغذي مربعی به ابعاد  ، مکعبی به ضلع  در بیاوریم. کوچکترین مقدار ممکن براي  چند است؟   (مسابقات کانگورو –  - 46
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( زاویه بین دو قطر  و  از مکعب  چقدر است؟          (مسابقات ریاضی کانگورو -  - 47DA1DC1ABCD A1B1C1 D11377
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علی تعداد زیادي مکعب مستطیل با ابعاد  دارد. کمترین تعداد مکعب مستطیل هایی که براي ساختن یک مکعب توپر لازم دارد چند - 48

( تاست؟        (مسابقات ریاضی کانگورو – 
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( هلیا  تا مکعب دارد و  تا چهاروجهی. این حجم ها روي هم چند وجه دارند؟(مسابقات ریاضی کانگورو –  - 49531389
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اگر یک ذوزنقه ي قائم الزاویه را با اندازه ي اضلاع مشخص شده در شکل زیر، حول قاعده ي کوچک تر دوران دهیم، حجم شکل حاصل را به دست - 50

( - 9695آورید.                      (نمونه دولتی – استان هاي کرمان و خراسان رضوي 
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54π60π

یک ظرف چوبی توخالی به شکل نیم کره داریم که قطر خارجی آن   و ضخامت آن  است. می خواهیم سطح کل این ظرف را رنگ کنیم. - 51

اگر براي هر متر مربع، به  گرم رنگ نیاز باشد، چند گرم رنگ مصرف می شود؟  (نمونه دولتی – استان هاي چهارمحال و بختیاري و فارس 
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یک اسفنج مکعب شکل به ضلع   را در راستاي پاره خط  بریده ایم، مساحت کل یکی از قسمت هاي ایجاد شده چقدر است؟  - 52

( - (نمونه دولتی – استان هاي چهارمحال و بختیاري و فارس 
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اندازه ي وتر مثلث قائم الزاویه ي متساوي الساقین  است. اگر این مثلث را حول یک ضلع زاویه ي قائمه ي آن دوران دهیم حجم حاصل از این - 53

( - دوران چقدر است؟     (نمونه دولتی و تیزهوشان – استان بوشهر 
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یک لوزي با قطرهاي  و  را حول قطر بزرگش دوران می دهیم. حجم حاصل از این دوران برابر است با: (نمونه دولتی و تیزهوشان – استان گلستان  - 54
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شکل زیر را یک بار حول ضلع  و بار دیگر حول ضلع  دوران می دهیم. اختلاف حجم دو مخروط حاصل کدام است؟    - 55ABAC

4π6π

2π8π

3

B C

A

2

مثلث قائم الزاویه متساوي الساقین زیر را حول ضلع  دوران می دهیم. حجم شکل حاصل برابر کدام گزینه است؟ (نمونه دولتی و تیزهوشان – - 56

( - استان هاي همدان و لرستان 
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مثلثی به اضلاع  و  و   سانتی متر را حول ضلع بزرگتر دوران می دهیم، حجم جسم حاصل چقدر است؟  - 57

( - (نمونه دولتی – استان هاي سیستان و بلوچستان، خراسان جنوبی، خراسان شمالی و هرمزگان 
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وتر یک مثلث قائم الزاویه متساوي الساقین  سانتی متر است. این مثلث را حول یکی از اضلاع زاویه ي قائمه دوران می دهیم. حجم شکل حاصل - 58
چند سانتی متر مکعب است؟ 

( - (نمونه دولتی – استان هاي بوشهر، خوزستان، کرمانشاه و شهرستان هاي استان تهران 
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صفحه ي کاغذي به شکل مثلث قائم الزاویه به اضلاع قائم  و  را حول ضلع   به اندازه ي  دوران می دهیم. حجم شکل به وجود - 59

( - آمده چقدر است؟ (نمونه دولتی – استان هاي اصفهان و کهگیلویه و بویراحمد 
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حجم حاصل از دوران ربع دایره اي به شعاع   حول شعاع خود، برابر با کدام گزینه است؟   (نمونه دولتی و تیزهوشان – استان هاي همدان و - 60

( - لرستان 
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